XV Konkurs Matematyczny
Politechniki Bialostockiej

Zadania konkursowe - juniorzy

18 marca 2023 r.

1. Wyznacz wszystkie trojki liczb rzeczywistych (z,y, z) spelniajace uktad réwnan

{x+y:2

xy — 22 =1

2. Wyznacz wszystkie trzycyfrowe liczby abe takie, ze
2 - abc = cab + bea.

Odpowiedz uzasadnij.

3. Punkt D lezy we wnetrzu trojkata ABC' i spetnia warunki <ADB = 90°, <BDC =
150°, <CDA = 120°. Udowodnij, ze istnieje punkt F rézny od D taki, ze jesli F' jest
odbiciem E wzgledem AD, G jest odbiciem F wzgledem BD, zas H jest odbiciem G
wzgledem C'D, to H = E.

4. Do finalu Konkursu Matematycznego zakwalifikowalo si¢ siedmiu uczniow. Okazato
sie, ze w tej grupie jest co najmniej 13 par uczniéw znajacych sie. Wykaz, ze wérod fina-
listow istnieje trojka uczniow wzajemnie znajacych sie. Czy liczbe 13 mozna zamienié¢
na 127

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpoczeciem rozwiazywania zadan nalezy przepisaé¢ tekst kazdego zadania na od-

dzielnym arkuszu.

3. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez organizatoréw. Na jednym arkuszu
nie nalezy zamieszczaé rozwigzan réznych zadan.

4. W czasie zawoddéw nie wolno korzystaé z kalkulatoréw, telefondéw komorkowych ani innych
urzadzen elektronicznych.

5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogloszona na stronie konkurs.wi.pb.edu.pl do
21 marca 2023 r.

6. W tym roku tradycyjnego zakoriczenia konkursu nie przewidujemy; nagrody zostang do-
starczone do szkot.



