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Zadania konkursowe - klasy drugie

26 maja 2012 r.

1. Moneta prawdziwa wazy 10 g, a falszywa 9 g. Zbiér 2013 monet jest taki, ze po
wyjeciu z niego dowolnej monety pozostale mozna podzieli¢ na dwa stosy o réwnych
wagach. Ile moze by¢ w tym zbiorze monet falszywych?

2. Liczby x1, 19 sg pierwiastkami wielomianu x? — 15z + 3. Udowodni¢, ze x291% 4 73012

jest liczbg catkowity podzielng przez 3106,

3. Trojkat ABC' jest ostrokatny. Punkt A’ jest symetryczny do A wzgledem srodka
boku BC, a punkt B’ jest symetryczny do B wzgledem $rodka boku AC. Odcinek AB’
przecina okrag opisany na AABC w punkcie D (D # A). Udowodni¢, ze odcinki A’D
i AD sa prostopadte.

4. Udowodni¢, ze istnieje dokladnie jeden wielomian F'(x) o wspolczynnikach rzeczy-
wistych taki, ze F(1) =1 oraz

F(2n) =2F(n) +n?

dla kazdej dodatniej liczby catkowitej n.

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpoczeciem rozwiazywania zadan nalezy przepisaé¢ tekst kazdego zadania na od-
dzielnym arkuszu.

3. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez organizatoréw. Na jednym arkuszu
nie nalezy zamieszczaé rozwiazan réznych zadan.

4. W czasie zawodow nie wolno korzystaé¢ z kalkulatoréw i telefonéw komoérkowych.

5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogloszona na stronie internetowe;j
http://konkurs.ptm.pb.edu.pl/ w dniu 29 maja 2012 r.



