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1. Udowodni¢, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych a, b, ¢ zachodzi nieréwnosé

a? + 5b* + 4c* > 4b(a + c).

2. Niech p > 3 bedzie liczba pierwsza. lle rozwiazan w liczbach catkowitych (z,y) ma
rOwnanie
x? —xy —2y° = p* ?

Odpowiedz uzasadnic.

3. Dany jest ostrokatny trojkat rownoramienny ABC, w ktorym AC = BC'. Proste zawie-
rajace wysokosci trojkata opuszczone z wierzchotkow A, B i C przecinaja okrag opisany
na trojkacie ABC odpowiednio w punktach F, F'i G. Proste CE i BG przecinaja sie w
punkcie K za$ proste C'F' i AG przecinaja sie w punkcie L. Udowodnié, ze punkt przeciecia
wysokosci trojkata ABC nalezy do prostej K L.

4. Czy istnieje podzbiér V zbioru dodatnich liczb catkowitych sktadajacy sie z przynaj-
mniej dwoch liczb i taki, ze dla dowolnych roznych liczb a,b € V liczby va +bi va + 2b sg
catkowite? Odpowiedz uzasadnic.

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpoczeciem rozwiazywania zadan nalezy przepisa¢ tekst kazdego zadania na oddzielnym
arkuszu.

3. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez organizatoréw. Na jednym arkuszu nie

nalezy pisaé rozwiazan réznych zadan.
4. W czasie zawodow nie wolno korzystaé¢ z kalkulatoréow i telefonéw komoérkowych.

5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogtoszona na stronie internetowej
http://signum.pb.bialystok.pl w dniu 24 maja 2010 r.



