Podlaski Konkurs Matematyczny

Zadania konkursowe - klasy pierwsze
27 maja 2006 r.

1. Scianami o$mioscianu foremnego sa trojkaty réwnoboczne o boku diugosci n. Kazda
krawedz o$mioscianu dzielimy na n odcinkéw diugosci 1, a nastepnie prowadzimy wszyst-
kie odcinki réwnolegle do krawedzi o koncach w punktach podziatu. Odcinki te wraz
z krawedziami osmioscianu wyznaczaja podzial kazdej Sciany na tréjkaty réwnoboczne o
boku 1. Ile jest roznych punktéw bedacych wierzchotkami tych tréjkatow i ile jest wszyst-
kich odcinkéw dlugosci 1 bedacych bokami tych tréjkatéw. (Model o$mioscianu foremnego
mozna zbudowac sklejajac podstawami dwa przystajace ostrostupy o podstawach kwadra-
towych i $cianach bocznych bedacych tréjkatami réwnobocznymi).

2. Wykaza¢, ze dla dowolnych dodatnich liczb rzeczywistych x,y, 2 zachodzi nieréwnos¢:
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3. Dany jest szesciokat wypukly ABCDFEF taki, ze przekatne AD, BE oraz C'F przecinaja
sie w jednym punkcie O. Niech S7, So, S3, Sy, S5 1 Sg beda kolejno polami tréjkatéw AOB,
BOC, COD, DOE, EOF i FOA. Udowodni¢, ze Sy - S3 - S5 = So - Sy - Sg.

4. W tréjkacie ABC' dhugosci wszystkich trzech wysokosci sa catkowitymi wielokrotnosciami
promienia okregu wpisanego w ten tréjkat. Wykazac, ze ABC jest tréjkatem rownobocznym.

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpoczeciem rozwiazywania zadan nalezy przepisac tekst kazdego zadania na oddzielnym
arkuszu.

3. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez organizatoréw. Na jednym arkuszu nie
nalezy pisa¢ rozwigzan réznych zadan.

4. W czasie zawodow nie wolno korzysta¢ z kalkulatoréw i telefonéw komoérkowych.
5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogloszona na stronie internetowej
http://www.ptm.pb.bialystok.pl w dniu 30 maja 2006r.



