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1. Dla dodatnich liczb x, y niech m oznacza najmniejszą z liczb
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Udowodnić, że m 6
√

2.

2. Każda z przekątnych wypukłego czworokąta dzieli go na dwie części o równych
polach. Wykazać, że czworokąt ten jest równoległobokiem.

3. Dla liczby naturalnej a niech ā oznacza liczbę zapisaną tymi samymi cyframi co a,
lecz w przeciwnym porządku. Wykazać, że jeśli a jest liczbą pięciocyfrową, to a+ ā ma
co najmniej jedną cyfrę parzystą. Czy jeśli a jest liczbą siedmiocyfrową, to a + ā musi
mieć co najmniej jedną cyfrę parzystą?

4. Uzasadnić, że nierówności x2 − 20132 6 y 6 20132 − x2 spełnia nieparzyście wiele
par liczb całkowitych (x, y).

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpoczęciem rozwiązywania zadań należy przepisać tekst każdego zadania na od-
dzielnym arkuszu.

3. Należy pisać wyłącznie na papierze dostarczonym przez organizatorów. Na jednym arkuszu
nie należy zamieszczać rozwiązań różnych zadań.

4. W czasie zawodów nie wolno korzystać z kalkulatorów i telefonów komórkowych.

5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogłoszona na stronie internetowej
http://konkurs.ptm.pb.edu.pl/ w dniu 7 maja 2013 r.


