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1. Wyznaczy¢ najwi¦ksz¡ liczb¦ caªkowit¡ a tak¡, »e istnieje liczba caªkowita b speªniaj¡ca

nierówno±ci {
|a + b| 6 3

|a− 3b| 6 2 .

2. Czy istnieje dodatnia liczba caªkowita x taka, »e liczba y z tymi samymi cyframi co x

(w dziesi¡tkowym systemie pozycyjnym), lecz ustawionymi w odwrotnej kolejno±ci, speªnia

równo±¢ y = 7x? Odpowied¹ uzasadni¢.

3. Na pªaszczy¹nie dane s¡ dwie ró»ne proste równolegªe `1 i `2. Okr¡g o1 jest styczny do

prostej `1 w punkcie A1, za± okr¡g o2 jest styczny do prostej `2 w punkcie A2. Wykaza¢, »e

je±li okr¦gi o1 i o2 s¡ styczne zewn¦trznie w punkcie S, to punkty A1, A2 i S le»¡ na jednej

prostej.

4. Na stole znajduj¡ si¦ dwa stosy S1 i S2 zªo»one z monet. W S1 jest 2010 monet, a w S2

jest ich 2011. Ala i Jacek graj¡ w gr¦, w której gracze wykonuj¡ ruchy na przemian. Ruch

polega na wybraniu stosu i zabraniu z niego jednej, dwóch lub trzech monet. Przegrywa

gracz nie maj¡cy ruchu. Ala zaczyna gr¦. Czy który± z graczy posiada strategi¦ zwyci¦sk¡?

Odpowied¹ uzasadni¢.

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpocz¦ciem rozwi¡zywania zada« nale»y przepisa¢ tekst ka»dego zadania na oddzielnym

arkuszu.

3. Nale»y pisa¢ wyª¡cznie na papierze dostarczonym przez organizatorów. Na jednym arkuszu nie

nale»y zamieszcza¢ rozwi¡za« ró»nych zada«.

4. W czasie zawodów nie wolno korzysta¢ z kalkulatorów i telefonów komórkowych.

5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogªoszona na stronie internetowej

http://signum.pb.bialystok.pl w dniu 24 maja 2010 r.


