X Konkurs Matematyczny
Politechniki Biatostockiej

Zadania konkursowe - klasy drugie

28 kwietnia 2018 r.

1. Niech ABC bedzie trojkatem wpisanym w okrag o srodku w punkcie O. Niech
dwusieczna kata BAC przecina ten okrag w punkcie D (D # A). Podaj warunek
konieczny i wystarczajacy na to, by czworokat O BDC' byt rombem.

2. Niech f(n) bedzie liczba sposobéw, na ktore mozna ustawi¢ liczby {1,2,... n}
w ciag aq,as,...,a, tak, by a; + ¢ bylo podzielne przez 4 dla kazdego + = 1,2,...,n.
Oblicz f(2018) oraz f(2019).

3. Dany jest czworokat wypukty o polu S. Udowodnij, ze suma p6l kwadratow zbudo-
wanych na bokach tego czworokata jest wicksza lub réwna 45. Kiedy zachodzi réwnosé?

4. Wykaz, ze dla dowolnej dodatniej liczby catkowitej & istnieja dodatnie liczby catko-
wite x, y, z spelniajace réwnanie

x2+y2:z.

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpoczeciem rozwiazywania zadan nalezy przepisaé¢ tekst kazdego zadania na od-
dzielnym arkuszu.

3. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez organizatorow. Na jednym arkuszu
nie nalezy zamieszczaé rozwigzan réznych zadan.

4. W czasie zawoddw nie wolno korzysta¢ z kalkulatoréw, telefondéw komoérkowych ani innych
urzadzen elektronicznych.

5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogtoszona na stronie konkurs.wi.pb.edu.pl do
6 maja 2018 r..

6. Zakonczenie konkursu odbedzie si¢ dnia 10 maja 2018 r.



