XV Konkurs Matematyczny
Politechniki Bialostockiej

Zadania konkursowe - klasy trzecie

18 marca 2023 r.

1. Wyznacz wszystkie trojki liczb catkowitych (z,y, z) spetiajace uktad rownan

T+y=2
22—y =1.

2. Punkt D lezy we wnetrzu trojkata ABC' i spetnia warunki <ADB = 90°, <BDC =
150°, <CDA = 120°. Udowodnij, ze istnieje punkt F rozny od D taki, ze jesli F jest
odbiciem F wzgledem AD, G jest odbiciem F' wzgledem BD, zas H jest odbiciem G
wzgledem C'D, to H = E.

3. Niech ag, ay,...,a, € {0,1,2,...,9}, a, # 0 beda cyframi liczby A = @,a, 1 ... a1ao
zapisanej w systemie dziesietnym. Wykaz, ze A jest podzielna przez 19 wtedy i tylko
wtedy, gdy liczba 2%ag + 2" ta; + ...+ 2a,_; + a, jest podzielna przez 19.

4. W Konkursie Matematycznym uczestniczy 7 osob z Niebialystoku. Wsréd nich jest
10 par 0s6b znajacych sie. Pokaz, ze istnieja wsrod nich cztery osoby A, B, C', D takie,
ze A zna B, B zna C, C zna D oraz D zna A.

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpoczeciem rozwiazywania zadan nalezy przepisaé¢ tekst kazdego zadania na od-

dzielnym arkuszu.

3. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez organizatoréw. Na jednym arkuszu

nie nalezy zamieszczaé rozwigzan réznych zadan.

4. W czasie zawodoéw nie wolno korzysta¢ z kalkulatoréw, telefonéw komoérkowych ani innych
urzadzen elektronicznych.

5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogtoszona na stronie konkurs.wi.pb.edu.pl do
21 marca 2023 r.

6. W tym roku tradycyjnego zakonczenia konkursu nie przewidujemy; nagrody zostana do-
starczone do szkot.



