XVII Konkurs Matematyczny
Politechniki Bialostockiej

Zadania konkursowe - klasy drugie

29 marca 2025 r.

1. Wyznacz wszystkie trojki parami réznych dodatnich liczb catkowitych (k,m,n) dla ktérych
zachodzi nier6wnosé

7
(k+m+n).

k2+m2+n2<§

Odpowiedz uzasadnij.

2. W trojkacie ABC punkt D jest srodkiem boku AB, zas punkt E lezy na boku BC'i spetnia
rownos¢ |BE| = 2|CE|. Wykaz, ze jesli katy <DAFE i <ADC sa rowne, to trojkat ABC' jest
prostokatny.

3. Wyznacz wszystkie liczby rzeczywiste x,y spetniajace uktad rownan
rT+y=2
(2% + ) (2% +9%) = 4.

Odpowiedz uzasadnij.

4. Niech k bedzie dodatnig liczbg catkowita niepodzielna przez 3. Wykaz, ze dla dowolnej liczby
catkowitej m liczba

(m+1)2+(m+2)2*+ (m+3)2+ ...+ (m+9% —1)* + (m + 9k)?

nie jest potega liczby calkowitej, tzn. nie jest postaci n!, gdzie n,l sa liczbami calkowitymi
il>1.

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpoczeciem rozwiazywania zadan nalezy przepisaé¢ tekst kazdego zadania na oddzielnym
arkuszu.

3. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez organizatoréw. Na jednym arkuszu nie
nalezy zamieszczaé rozwigzan roéznych zadan.

4. W czasie zawod6w nie wolno korzystaé z kalkulatoréw, telefonéw komérkowych ani innych urzadzen
elektronicznych.

5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogloszona na stronie pb.edu.pl/km/ do 3 kwietnia 2025 r.

6. W tym roku tradycyjnego zakoriczenia konkursu nie przewidujemy; nagrody zostang dostarczone do
szkot.



