XVII Konkurs Matematyczny
Politechniki Bialostockiej

Zadania konkursowe - klasy trzecie

29 marca 2025 r.

1. Liczby catkowite dodatnie a, b, c sa takie, ze kazda z liczb
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jest tez catkowita. Udowodnij, ze
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2. W trojkacie ABC dwusieczna kata <BAC przecina bok BC' w punkcie D. Udowod-

nij, ze
|AD| < \/|AB| - |AC]|.

3. Niech n > 1 bedzie dana liczba naturalna. W kwadraty D wpisujemy znak “+” lub
“—7 Wykaz, ze jest co najmniej 2"~! sposobéw wpisania znakéw tak, ze otrzymujemy
prawdziwa nieréwnosé
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Dla jakich n liczba tych sposobéw jest wieksza od 2"71? Odpowiedz uzasadnij.

4. W nieskoniczonym ciagu arytmetycznym
a, a+7r, a+2r, ..., a+nr, ...

gdzie r # 0, pewne trzy (niekoniecznie kolejne) wyrazy tworza ciag geometryczny.

Wykaz, ze ¢ jest liczba wymierng.
r

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpoczeciem rozwiazywania zadan nalezy przepisaé tekst kazdego zadania na oddzielnym
arkuszu.

3. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez organizatorow. Na jednym arkuszu nie
nalezy zamieszczaé rozwiazan réznych zadan.

4. W czasie zawodow nie wolno korzystaé z kalkulatorow, telefonow komorkowych ani innych urzadzen
elektronicznych.

5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogtoszona na stronie pb.edu.pl/km/ do 3 kwietnia 2025 r.

6. W tym roku tradycyjnego zakoinczenia konkursu nie przewidujemy; nagrody zostana dostarczone
do szkot.



