XI Konkurs Matematyczny
Politechniki Bialostockiej

Zadania konkursowe - juniorzy

13 kwietnia 2019 r.

1. Pewne cztery sposrod wierzchotkow n-kata foremnego tworza réwnolegltobok. Dla
ktorych n moze si¢ to zdarzy¢? Odpowiedz doktadnie uzasadnij.

2. Liczby 1, 2, ..., 8, 9 dzielimy na trzy grupy, po trzy liczby w kazdej grupie, a na-
stepnie wyznaczamy iloczyny liczb w kazdej grupie. Pokaz, ze jeden z tych iloczynow
jest rébwny co najmniej 72.

3. Dany jest trojkat ABC. Wyznacz taki punkt X na prostej AC, ze suma dlugosci
promieni okregéw opisanych na trojkatach ABX i BCX jest najmniejsza. Odpowiedz
uzasadnij.

4. Na prostokatnej dziatce rosnie 2020 palm. Na dzialce znajduje sie rowniez malte
jeziorko i prosty kanal, ktory przechodzi przez jeziorko i dzieli dziatke na dwie czesci.
Na jednej z tych czesci rosnie 1000 palm, zas na drugiej 1020. Ponadto zadne dwie
palmy nie rosng w jednej linii z jeziorkiem. Wtasciciel dziatki chce zakopaé istniejacy
kanal i wykopaé¢ nowy prosty kanal przez jeziorko tak, by po obu stronach rosto tyle
samo palm. Udowodnij, ze jest to mozliwe.

Uwaga: zaktadamy, ze palmy 1 jeziorko sq punktami, zas kanaty, zaréwno istniejgcy jak
i planowany, sq¢ prostymi.

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpoczeciem rozwiazywania zadan nalezy przepisaé tekst kazdego zadania na od-
dzielnym arkuszu.

3. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez organizatoréw. Na jednym arkuszu
nie nalezy zamieszczaé rozwigzan réznych zadan.

4. W czasie zawodow nie wolno korzysta¢ z kalkulatoréw, telefonéw komoérkowych ani innych
urzadzen elektronicznych.

5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogtoszona na stronie konkurs.wi.pb.edu.pl do
16 kwietnia 2019 r..

6. Zakonczenie konkursu odbedzie sie dnia 29 maja 2019 r.



