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ZADANIE 1
Liczby rzeczywiste a i b sa takie, ze —1 < a® +b% < 1. Czy moze sie zdarzy¢, ze a® + b? > 20247

Rozwigzanie.
Moze sie tak zdarzyé¢. Niech ¢ bedzie dowolng dodatnia liczba taka, ze ¢ 4+ ¢* > 2024. Na
przyktad mozna wzia¢ ¢ = 10. Wezmy a = ¢® oraz b = —c?. Wtedy a® + b® = ¢ — 8 = 0 oraz

a’® + b2 = + ¢* > 2024.

ZADANIE 2
Trzy rozne wierzchotki A, B, C szeSciokata foremnego wybrano w ten sposob, ze trojkat ABC
jest ostrokatny. Oblicz miary katow tego trojkata. OdpowiedZ uzasadnij.

Rozwigzanie.
Oznaczmy kolejne wierzchotki sze$ciokata przez Xp, Xo, ..., Xg. X X
3 2

Szesciokat ten jest wpisany w okrag o srodku w punkcie O, ktory
jest srodkiem szesciokata. Kazdy z szesciu katow

9X10Xs, <X20X3, <X30X,, <X40Xs, <X50Xg, <X0X, X X

ma miare 60°. Wobec tego kazdy z katéow <X;0X; ma miare be-

daca wielokrotnoscia 60°. Xs X

Z twierdzenia o kacie wpisanym i $rodkowym, wynika stad, ze kazdy z katow <X; X X; ma miare
beda wielokrotnoscig 30°. W szczegolnosci, kazdy z katow trojkata ABC ma miare bedaca wielo-
krotnoscig 30°. Z zalozenia, zaden z tych katow nie ma 90° lub wiecej, wiec kazdy ma co najwyzej
60°. Katy te sa trzy i sumuja sie do 180° = 3 - 60°, wiec kazdy z nich ma doktadnie 60°.

ZADANIE 3
Liczba naturalna n spetnia n > 3. Ponadto wiemy, ze jedna z liczb 2™ — 1, 2" 4 1 jest pierwsza.
Uzasadnij, ze druga z tych liczb jest ztozona.

Rozwigzanie.

Zatézmy przeciwnie, ze obie liczby 2™ — 1, 2™ 4 1 sa pierwsze. Obie te liczby sa wieksze od 3,
zatem zadna z nich nie dzieli si¢ przez 3. Réwniez liczba 2™ nie dzieli sie przez 3. Wérod kazdych
kolejnych trzech liczb naturalnych jest liczba podzielna przez 3. Powyzej doszlismy do sytuacji,
ze zadna z liczb 2™ — 1, 2 2™ + 1 nie jest podzielna przez 3. Jest to sprzecznosé, ktéra konczy
rozwigzanie.



